‘”qyz ,’‘ cren ,’‘ xhqnq 07.02.2001 :dpigad jix‘z 0365-2100 :qxew xtqn

zexazqda dpiga

oeqlxiv qixea ’text :dxend

.zery 3 :dpigad jyn .oeaygnae milxbhpi‘ zlah ,iyi‘ mekq sca ynzydl xzen onfd zxbqna m‘ wtqa .(100 lr dlri ‘l oeivd) 120 ‘ed ixyt‘d zecewpd k”dq miybip mxha zel‘yd lka oiirl i‘ck jkitl .zel‘yd lk lr zeprl xyt‘zii oezpd .opexztl

!dglvda

1 dl‘y =30 ekxe‘y rhw lawzn .(xeyina lekd) ixwn oeeik lr 1 jxe‘a rhw milihn (‘) 8 .ixwn dpzyn ‘ed X ∈ [0, 1]

1 X φ∼U(0,π)

z‘ ,(zniiw m‘) f_X zetitvd z‘ , F_X (zxahvnd) zebltzdd zivwpet z‘ ‘vn . E (X) zlgezd z‘e ,(cigi m‘) oeivgd z‘ , X^∗ dwelg ikxr zivwpet . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . Y jxe‘a rhw lawzn ;ixwn oeeik lr 1 × 1 reaix milihn (a) 7 1 1 Y . E (Y ) ‘vn 1 1 X_1

X_2

:fnx

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . swidl zilpeivxetext ‘id E (Y ) -y d‘xd .izexixy xenw rlevnl (a) z‘ llkd (b) 8 .rlevnd . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . dxevd swidy okzi m‘d .zxg‘ dxenw dxev jeza z‘vnp zg‘ dxenw dxev (c) 7 .wnp ?dipyd dxevd swidn lecb ‘ed dpey‘xd

2 dl‘y =30 idi . (0, 1) -a dcig‘ zebltzd ilra z”a n”n U_1, U_2, . . . eidi

X = max(U_1, . . . , U_N )

U_1, U_2, . . . -a ielz izlae {1, 2, . . . , 1 000} -a cig‘ bltzn n”n ‘ed N xy‘k

zipzend zebltzdd ly zetitvd z‘e zebltzdd zivwpet z‘ ‘vn (‘) 8 F_{X|N=n}(x) , f_{X|N=n}(x) , zipzend zexazqdd z‘e p_{N|X=x}(n) .(mixai‘ 1 000 ly mekqd z‘ aygl jxev oi‘) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . d‘xd .xhnxt ‘ed M xy‘k {1, 2, . . . , M} -a cig‘ bltzn N -y dzr gipp (a) 7 z‘ aygl jxev yi) leabd z‘ ‘vn ; p_{N|X=x}(n) ly M → ∞ xear leab miiwy .(xehd mekq . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . ‘vn .zebltzd ‘id p_{N|X=x} -y d‘xd .( M → ∞ ) leabd ‘ed p_{N|X=x}(n) o‘kn (b) 8 ,dly zlgezd z‘ E ( N | | X = x )

. ∞∑ n=1 n^2x^{n−1} =

1 + x (1 − x)^3

-y reci :fnx . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . ozpda N 1 000 n”n ly zebltzdl daexwd dtivxd zebltzdd z‘ ddf (c) 7 (.zebltzda zeqpkzd gikedl jxev oi‘ la‘ ;wnp) . X = 0.999

3 dl‘y =30 (mixehwicpi‘) mipiivna opeazp . P ( A_k ) = p_k ,z”a zerxe‘n A_1, A_2, . . . eidi eygxzdy zerxe‘n ly ixwn xtqnae X_k = 1_{Ak}

S = X_1 + X_2 + . . .

zexazqdd m‘d ,xnelk ? S = 2 001 -y iekiq yi m‘d . p_k = 1/2^k idi (‘) 10 ?‘l e‘ zqt‘zn P ( S = 2 001 ) . P ( X_1 = 1, . . . , X_{2001} = 1, X_{2002} = 0, X_{2003} = 0, . . . ) lr aeyg .fnx . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . ? P ( S = 3 000 ) = 0 la‘ P ( S = 2 001 ) > 0 -y okzi m‘d . p_k ∈ (0, 1) idi (a) 10 .gked ? P ( S = 3 000 ) > 0 la‘ P ( S = 2 001 ) = 0 -y okzi m‘d .gked . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . xeare ,( p_k ∈ (0, 1) gxkda ‘l) miizexixy p_k ∈ [0, 1] xear (a) z‘ llkd (b) 10 .( 3 000 , 2 001 ‘weec e‘l) k lkl P ( S = k )

4 dl‘y =30 . (0, 1) -a dcig‘ zebltzd ilra ,z”a md X_1, X_2, . . . n”ny dxryd yi dxryd zegcl iekiqd . X_1 < 0.05 lawzn m‘ dxrydd z‘ dgec cg‘ i‘wihqihhq . 5% oaenk deey dpekp

lawzn m‘ dxrydd z‘ dgec (jnqen ‘l d‘xpk) ipy i‘wihqihhq (‘) 7 ?dpekp dxryd dgec ‘edy iekiqd dn . X_1X_2 < 0.05 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . -y d‘xd (a) 8 P ( X_1 . . . X_n > 0.05 ) < 0.6^n .lecb witqn n lkl .aewxn oeieey-i‘ .fnx . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . -y d‘xd (b) 7 P ( X_1 . . . X_n > 0.05 ) < 0.001^n

.lecb witqn n lkl d‘xde − ln(X_1 . . . X_n) = − ln X_1 − · · · − ln X_n n”n ly zebltzdd z‘ ‘vn .fnx .lecb n xear ce‘n dphw dly zetitvdy

. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . oeieeyd-i‘y d‘xd (c) 8 e^{−1.1n} < X_1 . . . X_n < e^{−0.9n} .cinz hrnk ,xac ly eteqa miiwzn .minzixbeld xear ,milecbd mixtqnd ly wfgd wegd .fnx